Structuralist Development Macroeconomics Research Group

-
P

O Modelo de Agente
Representativo

José Luis Oreiro
Departamento de Economia da Universidade de Brasilia



7

E possivel agregar
preferéncias
individuais?

A premissa basica do modelo de Agente
Representativo € agregar o comportamento de
um grande numero de tomadores de decisao

Essa agregacao é possivel?

As implicacdes do comportamento otimizador a
nivel microeconémico ja foram examinadas
exaustivamente e os resultados sdo ambiguos.

A nao ser que sejam impostas hipoteses
altamente restritivas, preferéncias bem
comportadas a nivel individual ndo geram
resultados macroeconémicos que podem ser
caracterizados como se resultassem do
processo de otimizagdo de um unico agente
representativo.




O Teorema
de Sonnenscheln—
Mantel-Debreu

O teorema de Sonnenschein—Mantel-Debreu (nomeado
apos Gerard Debreu, Rolf Mantel_ e Hugo F. Sonnenschein)
é um resultado em economia de equilibrio geral.

Ele afirma que a funcdo excesso de demanda para
uma economia nao é restringida pelas usuais restricdes de

racionalidade sobre demandas individuais na economia.

Assim, premissas de racionalidade microecondmicas nao
tem implicagcdes macroecondmicas equivalentes.

As principais implicacdes do teorema sao que, com muitos
mercados interdependentes dentro da economia, pode nao
existir um unico ponto de equilibrio.

Frank Hahn considerou o teorema como a critica mais
perigosa contra economia ortodoxa micro-fundamentada



https://pt.wikipedia.org/wiki/G%C3%A9rard_Debreu
https://pt.wikipedia.org/w/index.php?title=Rolf_Mantel&action=edit&redlink=1
https://pt.wikipedia.org/wiki/Economia
https://pt.wikipedia.org/wiki/Equil%C3%ADbrio_geral
https://pt.wikipedia.org/wiki/Demanda#Fun.C3.A7.C3.A3o_excesso_de_demanda
https://pt.wikipedia.org/wiki/Economia_(atividade_humana)
https://pt.wikipedia.org/wiki/Microeconomia
https://pt.wikipedia.org/wiki/Macroecon%C3%B4mica
https://pt.wikipedia.org/w/index.php?title=Frank_Hahn&action=edit&redlink=1




Um exemplo
de aplicacao
do Teorema

SDM

Considere uma economia de troca pura (sem producao)
com dois tipos de agentes (A e B) e dois tipos de bens (1 e
2).

Existe um grande numero de ambos o0s tipos de agentes
(ng4, n(g) € 0s agentes sdo tomadores de precgo.

Ambos os tipos de agentes tem preferéncias descritas por
uma funcao utilidade do tipo Stone-Geary com os dois
tipos de agentes tendo as mesmas necessidades minimas
dos dois bens (gi**", g7*'™).

Os agentes diferem, contudo, no que diz respeito a
dotacao inicial dos dois bens e com relagao aos
parametros da funcéao utilidade.

Os agentes tipo A tem uma dotacéao inicial (q;) do bem 1 e
zero do bem 2; em termos de preferéncias eles valorizam
mais o bem tipo 1 do que o bem tipo 2.

Os agentes tipo B possuem uma dotacao inicial (g,) do
bem 2 e nada do bem 1; e valorizam mais o bem 2 do que o
bem 1.



Funcao Utilidade
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Interpretacao

Essas hipdoteses impdem que uma vez atendidas suas necessidades minimas de
consumos o0s agentes tipo A vao gastar mais dos seus recursos com o bem tipo 1; ao
passo que os agentes tipo B vao gastar mais de seus recursos no bem tipo 2

Caso particular:ay =1leag =0

. min S gmin. > gmin
Temos: (1) U4(qq,q,) = {(Ch qi"™") se g1 = qj 2 =4 }
0, caso contrario

__min > min, > min
(2) UP(q1.q2) = {(QZ 12 )Se =0 . 12 =42 }
0, caso contrario



Dotacoes orcamentarias

* Agente tipo A
* Valor da dotacao inicial: p;q7

Custo do consumo “minimo do bem 2: p,g*"

Demanda do Agente tipo A pelo bem 1: p1q; - pqu“" (Valor que sobra para gastar no
bom tipo 1).

min

P1Gi = P11 ~ P25
3) qf =91 — ( )qé’“”
- Agente tipo B

min

* g7 = qi
* (4) 3 =7z — ( )Clinm



Demanda Agregada

« Ademanda agregada pelo bem 1 é dada por:

* QP (p1; p2) =n [ﬁ - (ﬁ) qgnm + QI"""] (5)

« A Demanda Agregada pelo bem 2 € dada por:

© Q2(py p2) =n | - (&) g + | ()
 Asfuncdes de demanda agregada tem a propriedade que:

QP
o(3)
caro) aumenta a demanda do bem 1 (efeito renda prevalece
sobre o efeito substituicdo).

> (0 um aumento do preco relativo do bem 1 (fica mais

907
o(32)
caro) aumenta a demanda do bem 2 (efeito renda prevalece
sobre o efeito substituicao).

> 0 um aumento do preco relativo do bem 2 (fica mais




Agregacao e
preferéncia

revelada

As funcoes de demanda agregada (5) e (6) ndo podem
ser vistas como o resultado do processo de otimizacao
do Agente Representativo porque violam o axioma fraco
da preferéncia revelada.

A dotacao do Agente Representativo é dada por:
(nqy1; nqz)

A restricao orcamentaria do Agente Representativo é
dada por

np1q; + NP2z = p1qf + 205 (7)
Dividindo-se (7) por p,, temos:

Condicao de Market-Clearing:
qf (p1,p2) = nqq (99)
q3(p1,p2) =ng; (9b)



Preferéncia Revelada

Seja(ﬁ) o preco relativo de market-Clearing

O Agente Representativo escolhe uma cesta compativel com a restricao
orgamentarla

0Q7 P\ d
Como a( 1) > (0 essaescolha étal que q1 < ngq quando (pz) < (—1) e que q; >

nqy quando (5—2) > (%) P2

Da equacao (8) temos que:
P1— — _ P
n_15h +nq; = _1611d + q

Se q¢ —O<—>qMax—nq1+n

pl)

“)q; (8a)
q_ (8b)

Seqf =0 & ' =ngy +



2.3 The Representative Agent

P1 - & o DLy
- @ —90) + 3. = >(pz)‘—

92 = %(m -q1) + 2 % <(%)-

a0

R (5}) G -q1) + 3, Q@

Figure 2.1 Budget constraints and choices of the representative agent



Analise

Ao vetor de precos de equilibrio a composicao da demanda
corresponde a dotacao inicial (a demanda dos bens 1 e 2 tem
que se igualar com a dotacao inicial para os mercados se
esvaziarem)

A inclinacdo da curva de restricao orcamentaria é dada por
b2

P1

Se % aumentar relativamente ao valor de market-clearing
1

entao a cesta £, € escolhida.

Se 2—2 diminuir relativamente ao valor de market-clearing
1

entao a cesta E, é escolhida.

O ponto E, se encontra no interior da regido da restricao

orcamentaria quando (%) > (?

2 2

revelada temos que E; > E,. Contudo a cesta E, é escolhida
P1

quando (p—) < (%) , uma situagcao em que a cesta E; esta
2 2

disponivel, logo E, > E;

INCONSISTENCIA (Viola o axioma da transitividade das
preferéncias).

) ; logo por preferéncia



Existéncia do
Agente
Representativo

A nao existéncia de um agente representativo se deriva do fato de
que as variacoes de precos relativos tem efeitos renda e
substituicao.

Mudancas na distribuicao de renda geram mudancas na
estrutura de demanda sem que ocorram mudancas nas
preferéncias individuais.

Como mostrado no teorema de SDM hipéteses muito restritivas
sao necessarias para assegurar a existéncia de um agente
representativo.




A Tentativa de Salvamento
do AR por Acemoglu
(2009)

e Acemoglu (2009) reconhece que
existe um problema de agregacao de
preferéncias e a validade do Teorema
SDM, bem como a necessidade de
hipoteses restritivas.

* Contudo, esses problemas poderiam
ser contornados por funcbes de
preferéncia razoavelmente realistas
a respeito da distribuicdo de renda
entre os agentes.

* Trata-se, nas palavras de Acemoglu
(2009, p.151), um caso especial, mas
relevante




O Teorema de Agregacao de Gorman

 Consideremos uma economia que possua N bens. A funcao de utilidade indireta
da familia h especifica a utilidade (ordinal) do agente como fungcéo do vetor de
precos p = (pq, Py, ..., Py) € a renda da unidade familiar w™.

* Suponha que as preferéncias de cada familia h podem ser representadas por uma
funcao utilidade indireta da seguinte forma:

« v"(p, ") =a"(p) + b(P)w" (¥)

* E que cada familia tenha uma demanda estritamente positiva por cada bem.
Entao essas preferéncias podem ser agregadas e representadas por:

« v(p,w") =al) +b(Plw (+)
* Onde:a(p) = [, a"(p)dh ew = [, w"dh

* Preferéncias Tipo Gorman: Geram curvas de Engel lineares e cada curva para
cada individuo tem a mesma inclinagcdo que para os demais, de tal forma que
uma redistribuicdo de renda entre as familias ndo afeta a demanda.

* Esse teorema implica que quando as preferéncias podem ser representadas por
funcdes utilidade indiretas tipo (*) entdo o comportamento agregado pode ser
representado como se tivesse resultado da otimizagdo de um unico agente.




Funcao Utilidade tipo CES

As funcodes utilidade tipo CES atendem as condi¢cdes do Teorema da Agregacao de Gorman. A agregacao torna-se
possivel se todos 0 agentes possuirem preferéncias idénticas e essas preferéncias forem do tipo CES [Skott]

OBS: O teorema da agregacao nao diz que as preferéncias tem que ser iguais apenas que a funcao utilidade indireta
admita a representacao tipo (*).

Iremos assumir que as familias procuram maximizar uma funcgao utilidade intertemporal do seguinte tipo:
; T; _

Ut = o'+ p)tu(cye) (1)

Onde: ¢; ; € o consumo do agente i no periodo t e T; € o horizonte de planejamento.

Todos os agentes tem a mesma taxa de desconto e a mesma funcgao utilidade por periodo:

., 1-0_
u(cie) = C"tll_q, - 0>0 (2)



Funcao Utilidade Intertemporal

* Pelo Teorema da agregacao de Gorman as preferéncias de um conjunto h de familias
com um horizonte idéntico e infinito de planejamento podem ser representadas pela
funcao utilidade intertemporal de um agente representativo como a que vemos

abaixo:
00 t 00 t Ctl_(a_1
C U =32 flule) = T2 ()
* Onde: f = L

1+p
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